Ejercicio n° 1.-

a) Calcula, utilizando la definicién de logaritmo:
log, %- Iog3\/§ + log, 81

b) Calcula el valor de x, aplicando las propiedades de los logaritmos:

log x = log102 - log34

Solucién:
-2 12 4 1 23
a) log;3™* - log;3"* + log,3" = _2_§+4_§
102 102
b) logx=1log— 0 x= —=3
) log J 34 34

Ejercicio n° 2.-

Resuelve:
a) y:=5-+x H
x=y?-2y+1;
b) 2x-3 x+1, .,
3
Solucioén:

a) x=[5- Vx| - 2|5~ Vx]+ 1
x= 25+ x-10Jx - 10+ 2J/x + 1
8Jx=16 0 Jx=2 0 x:=4 y=3

b) 2( x-3)-(x+1>3(x- 2
2x-6-x-1>3x-6
-1> 2x

X< — o IntervanH—oo, H
2 0

-1
2



Ejercicio n° 3.-

Resuelve el siguiente tridangulo:

b=12m,c=16m, C = 50°

Solucién:
B
c=16m

A C

b=12m

+ Aplicamos el teorema de los senos para hallar el angulo B:

b ¢ 12 16

senB  senC senB sen50°
-~ 12sen50°

senB= ——

= 0,57 B=3541
16

« Elangulo A sera:
A=180"- | B+ €|= 94'55 59"

» Para hallar el lado a, aplicamos de nuevo el teorema de los senos:

a c a 16
== = - z - a=20,81m
senA senC  sen(94°55'59") sen50°

» Por tanto, la solucion es:

a: 20,91 m: A= 94°55' 59"
b=12m; B= 3541
c=16m; C=50°

Ejercicio n° 4.-
a) Demuestra la siguiente igualdad:

cosx t+ senx _ 1
COSX - senx cos2x

+ tg2x



b) Resuelve:
2- 4cos’x = 2senx
Solucién:

g) COSX* senx (cosx + senx|(cosx + senx|
cosx - senx (cosx - senx)(cosx + senx]

cos’x + sen’x+ 2senxcosx _ 1+ sen2x _

cos?x - sen®x c0S2x
1 sen2x 1
+ z + tg2x

CO0S2X COS2X COS2x

b) 2- 4cos’x = 2senx
1- 2cos?x = senx
1- 2(1— senzx) = senx
1- 2+ 2sen?x = senx
2sen?x - senx-1:= 0

1: 1+ 8 1: 3fsenx=1

senx = S I -2 -1

4 psenx= —= —

i 4 2
ad _ _ apne . o
gsenx= - x,=90°+360°k - x,= E+ 2nk
@ 0%, 2107+ 360°k -+ x, = s 2k
Usenx = — ﬁn conkl Z
0 2 Ox,= 330"+ 360k - X374+ 21k
g 0 6
Ejercicio n° 5.-

a) Escribe en formabinémica z - 230°

b) Halla suopuesto y su conjugado en forma binémica y polar.
c) Representa z, -z y z.

Solucién:
a) z= 2, = 2cos30" + isen30’) - RPN J3+i

b) Opuesto: - z = -\/3- i=2
Conjugado: z = \/3 -i=2

210°

330°

c)



E—- 1=

58]}

Ejercicio n° 6.-

Calcula:

(2- 3i)i*

3 (- 1+ 2i]
b) 4/- 81

Solucioén:

2-3i)i* _[2-3i)i _ 2i-3i* _ 2i+3 _

a)( = =
(-1+2i)  [-1+2i) (-1+2i]) [-1+2i

_[3+2i)(-1-2i) _-3-6i-2i-4i° -3-8i+4_

i (—1+ 2i)(—1—2i) (_ 1)2_(2,')2 T - 442
_1-8i_1-8i_ 1.8,
1+ 4 5 5 5
b) V- 81= Wmo" . 3180°+360°n - 345°+90°n para n=0,123

4
Las cuatro raices son:

“ 02 20 2 2

3 D:3H-\/E+i_25:—3\/3+3\/3
T2 20 2 2
3 °:3H'\/E-,-_2H:'3 2 32
25 T2 20 2 2
s .aiV2_ 420 3/2 3/2,
w02 'TH'T 2

Ejercicio n°7.-



Halla las coordenadas del punto P que divide al segmento de extremos A( 2, - 1) y B( 3, 2)

en dos partes, tales que BP - 3PA.

Solucioén:

Llamamos P( X, y). Se tiene que cumplir que: BP - 3PA.

BP = (x-3,y-2] %,hadeser:
PA=(2-x,-1-yli

Como
(x— 3,y- 2): 3(2— x, - 1- y), es decir:

x-3:=3
y-2=3

2-x) 0 x-3:6-3x [ 4x=97
—w)@ —2:—3-3y@4y:-1@

Alc©
<
1]

y
Por tanto, PHg _—1H
04 401

Ejercicio n° 8.-

Halla las coordenadas del punto simétrico de P( 2, 1) respectoalarecta x+2y-3=0.

Solucioén:

r:x+2y-3=0

» Hallamos la recta, s, perpendiculara r que pase por P:

2x-yt+k=0
4-1+ k=0 - k=-3 - 8:2x-y-3=0

» Hallamos el punto de corte, M,de r y s:

90
x+2y-3:0] x+2y=31 *"5L 09 3
2x-y—3:0@ 2x—y:3@ _33 " V55 s
i

+ M eselpunto medio de PP'. Asi, si P'( X, y), entonces:

H2+x 1+yg p9 3
02 20 0557




2+ x _ 90 5= 80
2 "~ 50 10+5x=18] 5x=8] ~ 5l
14y 3: 5+5y=6 § 5y=1f , 1
2 5@ 50
Por tanto, PH§ 1H
05 5[
Ejercicio n°9.-

Estudia la posicion relativa de larecta r: 2x -3y + 5 =0 y la circunferencia:
X+y -6x-2y+6=0
Solucién:

* Hallamos en centro y el radio de la circunferencia:

Centro= C= H§ 2f. (3, 1)
02 2g

Radio= R= v9+1- 6= 4= 2
* Hallamos la distancia del centro a la recta dada:

|2-3-3-1+5|_|6-3+5|_ 8

dist(C, r) = i 5 75

Por tanto, la recta es exterior a la circunferencia.

222> 2

Ejercicio n° 10.-

Halla los siguientes limites y representa los resultados que obtengas:

. -x%-x
a) lim —————
x-23x“+6x+3

- x%-
b) fim — XX _
x-+o 3x°+6x+3

. - x’-x
c) lim ————
x--13x°+6x+3

Solucioén:



. -x%-x -6 -2
a)lim—————= —= =
x-23x2+ 6x+3 27 9

2

b) lim _2X—'X:-l
x-+e X+ 6Xx+ 3 3
-x?-x . -xx+1)_ . -x

c) lim ————= lim > = lim
x13x%+ 6x+3 x13(x+1)? x13(x+1

Hallamos los limites laterales:

X X
lim =-w; [lim = tw
x- -1 3|x+1 x- -1 3[x+1

» Representacion:

Ejercicio n° 11.-

Calcula f'(x) en cada caso:

a) f(x)= 8x°-2x%+ %

b) f(x) = (x* - 3xe

c)f(x)=senH ZX H
Ox*-10

Solucién:
a) f'(x) = 40x* - 6x?

b) f'(x) = (4x3 - 3)ex + (x"' - 3x

ex=(4x3—3+x4—3xexr(x4+4x3—3x—39X

o) F/(x] = cos™ X fpx” - 1- x@2x
0x°-10 (X2_1)2




Ejercicio n° 12.-

a) Halla la ecuacion de larecta tangente ala curva f(x) = x*-3x?+1 enelpuntode
laabscisa x = 1.

b) ¢ Es creciente o decreciente f(x) en x= 3?

Solucién:

a)+ f'(x)= 3x%- 6x
+ Lapendiente delarectaes f'(1)=-3
* Cuando x=1, y=-1.
* La recta sera:

y=-1-3(x-1=-1-3x+ 3= -3x+ 2

b) f'(3) =9>0 0 Escrecienteen x= 3.

Ejercicio n° 13.-

Dada la funcion:

x? .
f(x)z@? si x<2
A2x+1 si x> 2

a) Estudia su continuidad.
b) Represéntala graficamente.

Solucion:

a)* Si x# 2, esuna funcion continua.

¢+ Si x=2
2
lim f(x): l/mHX—H: 2 H ) . . ,
x- 2 x-20 2 0 No existe //mf(x); luego es discontinuaen x = 2.
lim (x) = lim [ 2x+ 1) = 50 -

b)+ Si x< 2, esuntrozo de parabola.
+ Si x> 2, esuntrozoderecta.
« La grafica es:



N

Ejercicio n° 14.-

a) Representa graficamente la siguiente funcion:

b) Ayudandote de la grafica, estudia el dominio de f(x), su continuidad y los intervalos de
crecimiento y decrecimiento de la funcién.

Solucién:

x{i’?w (x4 - 8x2): )

a X/fnl’(x4 - 8x2): to;

« Puntos de corte con los ejes:
Coneleje X - x*-8x2%-= xz(x2 - 8)= 0
Ox=0 - Punto (0,0)
%x: -J/8:=-28 - Punto (-2,8;0)
0
ix=+8:=28 . Punto (28;0)
Coneleje Y -~ x=0 - y=0 - Punto(0,0)

¢ Puntos singulares:
Ox=0 - Punto (0,0)

F(x)= 4x° - 16x = 4x[x? - 4] o%x: -2 . Punto (-2,- 16)
1]
Ax=2 - Punto (2-16)

» Gréfica:
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b) « Dominio = R
» Es una funcion continua.
+ Esdecreciente en (— 0, - 2) O (0, 2) y creciente en ( -2, 0) 0 (2, tw )

Ejercicio n°® 15.-

Dada la funcion:

2
f(x) _X +x6+x4+ 12

a) Represéntala graficamente.

b) Ayﬂ(da)te de la grafica para estudiar la continuidad y los intervalos de crecimiento y de decrecimiento
de f(x].

Solucioén:

a) + Dominio = R-{ - 4}
» Puntos de corte con los ejes:

-6+ +/36- 48

Coneleje X - x?+6x+12=0 - Xz ———— - No corta al eje X.

Coneleje y - x=0 - y=3 . punto(oy 3)
+ Asintota vertical : x = -4

lim f(x)= -o; lim f(x)= +o

X- -4 x- -4"

+ Asintota oblicua :

x?+6x+12
s~ -k

+ 24 0 y= xt 2 esasintota oblicua.
x+ 4 X+ 4
Six- to, f' 2 >0 [ Lacurvaestaporencima dela asintota.
X
Six- -w, f'4 <0 0 Lacurvaestapor debajo delaasintota.
X

* Puntos singulares:



Flx)- (2x+ 6)(x+ 4]~ [x?+ 6x+ 12] _ 2x®+ 8x+ 6x+ 24~ x>~ 6x- 12 _

(X+ 4)2 (x+ 4)2
_x2+8x+12_0 X_—8m/64—48_—814_
(x+4)? 2 2
fx=-6 - Punto(-6,- 6)
i
Bx=-2 - Punto(-22)
 Grafica:
Y
20
1
ol AL ANV L yixe2
L -2 2 4 X
\ 1
| 5
4
b)

» Continuidad:

Si x ¢ 4, es continua.
Si x = -4 : es discontinua, pues tiene una rama infinita.

+ Crecienteen (- o, - 6)0 (- 2, + o) ydecrecienteen (- 6, - 40 (- 4, - 2)
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