
         
Ejercicio nº 1.-

a) Calcula, utilizando la definición de logaritmo:

813
9
1

333 logloglog +−

b) Calcula el valor de  x, aplicando las propiedades de los logaritmos:

34102 loglogxlog −=

Solución:

2
34

2
12333a) 4

3
21

3
2

3 =+−−=+−− logloglog

3
34

102
34

102b) ==⇒= xlogxlog

Ejercicio nº 2.-

Resuelve:





+−=
−=

12
5a)

2 yyx
xy

( ) 2
3

1
3

32b) −>+−
− xxx

Solución:

( ) ( ) 1525a)
2

+−−−= xxx

12101025 ++−−+= xxxx
3,42168 ==⇒=⇒= yxxx

( ) ( ) ( )23132b) −>+−− xxx
63162 −>−−− xxx

x21 >−






 −∞−→−<

2
1,  Intervalo

2
1x

 



Ejercicio nº 3.-

Resuelve el siguiente triángulo:

50m,16m,12 === Ccb ˆ

Solución:

:ˆángulo el hallar para senos los de teorema el Aplicamos B•

50
16

ˆ
12

ˆˆ senBsenCsen
c

Bsen
b =→=

"1'435ˆ;57,0
16

5012ˆ 


=== BsenBsen

:seráˆángulo El A•

( ) "59'5594ˆˆ180ˆ  =+−= CBA

• Para hallar el lado a, aplicamos de nuevo el teorema de los senos:

m  81,20
50

16
)"59'5594(ˆˆ =→=→= a

sensen
a

Csen
c

Asen
a



• Por tanto, la solución es:







50ˆ;m  16
"1'435B̂m;  12

"59'5594ˆm;  91,20

==
==

==

Cc
b

Aa

Ejercicio nº 4.-

a) Demuestra la siguiente igualdad:

xtg
xcossenxcosx

senxcosx 2
2

1 +=
−
+



b) Resuelve:
senxxcos 242 2 =−

Solución:

( ) ( )
( ) ( ) =

+−
++=

−
+

enxsxcosenxsxcos
enxsxcosenxsxcos

enxsxcos
enxsxcosa)

x
xcosxcos

xsen
xcos

xcos
xsen

xsenxcos
xcosxsenxensxcos

2tg
2

1
2
2

2
1

2
212

22

22

+=+=

=+=
−

++=

xsenxcos 242)b 2 =−

( )
012

221
121

21

2

2

2

2

=−−
=+−

=−−
=−

enxsxens
enxsxens
enxsxens

enxsxcos







−=−=

=±=+±=
2
1

4
2

1

4
31

4
811

xsen

xsen
xsen






















∈
+=→+=

+=→+=−=

+=→+=→=

Zkcon
kxkx

kxkx
senx

kxkxxsen

ππ

ππ

ππ

2
6

11360330

2
6

7360210

2
1

2
2

36090

32

22

11







Ejercicio nº 5.-

30
2binómica forma en Escribea) =z  

polar.  ybinómica forma en conjugado su  yopuesto su Hallab)
.  y,Representa) c zzz −  

Solución:

( ) iiisenz +=









+=+== 3

2
1

2
3

23030cos22a)
30




210
23:b) =−−=− izOpuesto

330
23: =−= izConjugado

c)



i

−i−Z Z

Z

−

−

Ejercicio nº 6.-

Calcula:

( )
( )i

ii
21

32a)
25

+−
−

4 81b) −

Solución:

( )
( )

( )
( ) ( ) ( ) =

+−
+=

+−
−=

+−
−=

+−
−

i
i

i
ii

i
ii

i
ii

21
32

21
32

21
32

21
32a)

225

( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )

=
−

+−−=
−−

−−−−=
−−+−

−−+= 222

2

41
483

21
4263

2121
2123

i
i

i
iii

ii
ii

iii
5
8

5
1

5
81

41
81 −=−=

+
−=

3,2,1,0para338181b)
9045

4
360180180

44 ====−
++

n
nn 

Las cuatro raíces son:

ii
2

23
2

23
2
2

2
2

33
45

+=









+=

ii
2

23
2

23
2
2

2
2

33
135

+
−

=









+

−
=

ii
2

23
2

23
2
2

2
2

33
225

−
−

=









−

−
=

ii
2

23
2

23
2
2

2
2

33315 −=









−=

Ejercicio nº 7.-



( ) ( )23,y12, extremos de segmento al divide que    punto del scoordenada las Halla BAP − 

.3que tales partes, dos en PABP =  

Solución:

( ) .3 :que cumplir que tiene Se.,  Llamamos PABPyxP =

( )
( )

:ser de ha ,
1,2

2,3Como






−−−=
−−=

yxPA
yxBP

( ) ( ) :decir es ,1,232,3 yxyx −−−=−−

( )
( ) 4

1,
4
9

14
94

332
363

132
233 −==





−=
=





−−=−
−=−





−−=−
−=− yxy

x
yy

xx
yy

xx

.
4
1,

4
9  tanto, Por 





 −P

Ejercicio nº 8.-

( ) 0.32  recta la a respecto  12, de simétrico punto del scoordenada las Halla =−+ yxP 

Solución:

M

P (2,1)

r :x+2y–3=0

P'

•  Hallamos la recta,  s,  perpendicular a  r  que pase por  P:

032:3014
02

=−−→−=→=+−
=+−

yxskk
kyx

•  Hallamos el punto de corte,  M, de  r  y  s:






→









=

=





=−
=+





=−−
=−+

5
3,

5
9

5
3
5
9

32
32

032
032 M

y

x

yx
yx

yx
yx

( ) :entonces,,'  si  Así,.  de medio punto el es  yxPPP'M•






=





 ++

5
3,

5
9

2
1,

2
2 yx











=

=





=
=





=+
=+










=+

=+

5
1
5
8

15
85

655
18510

5
3

2
1

5
9

2
2

y

x

y
x

y
x

y

x

.
5
1,

5
8'  tanto, Por 





P

Ejercicio nº 9.-

Estudia la posición relativa de la recta  r : 2x − 3y + 5 = 0  y la circunferencia:
x2 + y2 − 6x − 2y + 6 = 0

Solución:

• Hallamos en centro y el radio de la circunferencia:

( )1,3
2
2,

2
6Centro =





== C

24619Radio ==−+== R

• Hallamos la distancia del centro a la recta dada:

( ) 222,2
13
8

13
|536|

94
|51·33·2|, >≈=+−=

+
+−=rCdist

Por tanto, la recta es exterior a la circunferencia.

Ejercicio nº 10.-

Halla los siguientes límites y representa los resultados que obtengas:

363
a) 2

2

2 ++
−−

→ xx
xxlim

x

363
b) 2

2

++
−−

+ ∞→ xx
xxlim

x

363
c) 2

2

++
−−

−→ xx
xxlim

x 1

Solución:



9
2

27
6

363
a) 2

2

2

−=−=
++

−−
→ xx

xxlim
x

3
1

363
b) 2

2

−=
++

−−
+ ∞→ xx

xxlim
x

( )
( ) ( )1313

1
363

c)
1212

2

1 +
−=

+
+−=

++
−−

−→−→−→ x
xlim

x
xxlim

xx
xxlim

xxx

Hallamos los límites laterales:

( ) ( ) + ∞=
+

−− ∞=
+

−
+− −→−→ 13

;
13 11 x

xlim
x

xlim
xx

•  Representación:

Ejercicio nº 11.-

( ) :caso cada en Calcula xf' 

( )
3
128a) 35 +−= xxxf

( ) ( ) xexxxf 3b) 4 −=

( ) 






−
=

1
c) 2x

xsenxf

Solución:

( ) 24 640'a) xxxf −=

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) xxxx exxxexxxexxexxf 334334334'b) 344343 −−+=−+−=−+−=

( )
( )

=
−

⋅−−⋅






−
=

22

2

2

1

21
1

'c)
x

xxx
x

xcosxf



( ) ( )







−
⋅

−

−−=
−

−−⋅






−
=

11

1

1

21
1 2

22

2

22

22

2 x
xcos

x

x

x

xx
x

xcos

Ejercicio nº 12.-

( )
1.   abscisa la

 de punto el en13curva la a tangente recta la de ecuación la Halla a) 23

=
+−=

x
xxxf     

( ) ?3en edecrecient o creciente ¿Es b) =      xxf

Solución:

( ) xxxf 63'a) 2 −=•
3)1(  es recta la de pendiente La −=′• f

1.,1  Cuando −==• yx
• La recta será:

( ) 23331131 +−=+−−=−−−= xxxy

( ) .3  en creciente Es093'b) =⇒>= xf

Ejercicio nº 13.-

Dada la función:

( )






>+

≤=
2si12

2si
2

2

xx

xx
xf

a) Estudia su continuidad.
b) Represéntala gráficamente.

Solución:

continua. función una es ,2Sia) ≠• x
:2Si =• x

( )
( ) ( )

( ) .2  en adiscontinu es luego ; existe No
512

2
2

2

22

2

22 =








=+=

=





=

→

→→

→→

++

−− xxflim
xlimxflim

xlimxflim
x

xx

xx

parábola. de trozo un es ,2 Sib) ≤• x
recta. de trozo un es ,2Si >• x

•  La gráfica es:



−4 −2−6
−2

2

2 4 6

Y

X

4
6
8

Ejercicio nº 14.-

a)  Representa gráficamente la siguiente función:

( ) 24 8xxxf −=

b)  Ayudándote de la gráfica, estudia el dominio de f (x), su continuidad y los intervalos de 
crecimiento y decrecimiento de la función.

Solución:

( ) ( ) + ∞=−+ ∞=−•
+ ∞→∞→

2424 88    a) xxlim;xxlim
x-x

•  Puntos de corte con los ejes:

( ) 088    eje el Con 2224 =−=−→ xxxxX










→==

→−=−=

→=

0)(2,8;Punto8,28

0)(-2,8;Punto8,28

0)(0,Punto0

x

x

x

( )0,0 Punto00    eje el Con →=→=→ yxY
•  Puntos singulares:

( )









−→=

−−→−=

→=

=−=−=

)16,2(Punto2

)16,2(Punto2

)0,0(Punto0

044164)(' 23

x

x

x

xxxxxf

•  Gráfica:



− 4 − 2

10

2 4

− 20

Y

X

20

− 10

b)  •  Dominio = R
•  Es una función continua.

( ) ( ) ( ) ( )∞+∪−∪−∞−• ,,,, 202encrecientey202  en edecrecient Es  

Ejercicio nº 15.-

Dada la función:

( )
4

1262

+
++=

x
xxxf

a) Represéntala gráficamente.

( ) .xf de
 ntodecrecimie de  yocrecimient de intervalos los  ydcontinuida la estudiar para gráfica la de Ayúdateb)

Solución:

{ }4Dominioa) −−=• R
• Puntos de corte con los ejes:

.  eje al corta No
2

483660126    eje el Con 2 XxxxX →−±−=→=++→

( )30, Punto30    eje el Con →=→=→ yxy

4  :vertical Asíntota −=• x

( ) ( ) + ∞=− ∞=
+− −→−→

xflimxflim
xx 44

;

:oblicua Asíntota•

oblicua. asíntota es2
4

42
4

1262

+=⇒
+

++=
+

++ xy
x

x
x

xx

asíntota. la de encima por está curva La0
4

4,Si ⇒>
+

+ ∞→
x

x

asíntota. la de debajo por está curva La0
4

4,Si ⇒<
+

− ∞→
x

x

•  Puntos singulares:



( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( )

=
+

−−−+++=
+

++−++= 2

22

2

2

4
12624682

4
126462'

x
xxxxx

x
xxxxxf

( )
=±−=−±−=→=

+
++=

2
48

2
486480

4
128

2

2

x
x

xx







−→−=

−−→−=

)2,2(Punto2

)6,6(Punto6

x

x

•  Gráfica:

− 4− 8
− 2

10

2 4

− 20

Y

X

20

− 10

− 6 2+= xy

b)
•  Continuidad:

continua.es,4  Si ≠x
infinita.ramaunatienepuesa,discontinues:4Si −=x

( ) ( ) ( ) ( )2446 en edecrecienty 26  en Creciente −−∪−−∞+−∪−∞−• ,,,,  


	Ejercicio nº 9.-

